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الاصلية الدوال

Ȗعرʈف
.I مجال ʄعڴ معرفة عددية دالة f لتكن

الشرطان تحقق اذا I اݝݨال ʄعڴ f للدالة اصلية دالة ʏۂ F دالة ان نقول

I اݝݨال ʄعڴ للاشتقاق قابلة F ■

F′(x) = f (x) ■

خواص
I ʄعڴ اصلية دوال تقبل I مجال ʄعڴ مستمرة دالة ɠل

I مجال ʄعڴ معرفة عددية دالة f لتكن
: فان I اݝݨال ʄعڴ F للدالة اصلية دالة F ɠانت اذا

(k ∈ R) x 7→ F(x) + k : ʏيڴ بما I ʄعڴ معرفة f للدالة الاصلية الدوال جميع

كيفي. حقيقي عدد y0 و I من حقيقي عدد x0 .I مجال ʄعڴ مستمرة f دالة ɠل
I ʄعڴ اصلية دوال تقبل F(x0) = y0 الشرط تحقق I اݝݨال ʄعڴ f للدالة F وحيدة اصلية دالة توجد

k f و f + g لـ اصلية دوال

I ʄعڴ f + g لـ اصلية دالة F + G فان I مجال ʄعڴ g و f لـ ال؅فتʋب ʄعڴ اصليت؈ن دالت؈ن G و F ɠانت اذا ■

( k ∈ R ) I ʄعڴ k f للدالة اصلية دالة kF فان I مجال ʄعڴ f للدالة اصلية دالة F ɠانت اذا ■

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد4رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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مالوفة لدوال الاصلية الدوال

مالوفة. دوال لمشتقات عكسية قراءة من انطلاقا ʏالمواڲ اݍݨدول ʏࢭ المݏݵصة النتائج ʄعڴ اݍݰصول تم
كيفيا حقيقيا عددا c يمثل .F الدوال ʏۂ I اݝݨال ʄعڴ f للدالة الاصلية الدوال

f (x) = F(x) = I =

( حقيقي عدد ) a ax + c R

x
1
2

x2 + c R

( n ∈ N∗ ) xn 1
n + 1

xn+1 + c R

1
x2 − 1

x
+ c ]0;+∞[ او ]−∞; 0[

( n ≥ 2 و n ∈ N ) 1
xn

−1
(n − 1)xn−1 + c ]0;+∞[ او ]−∞; 0[

1√
x

2
√

x + c ]0;+∞[

ex ex + c R

( b ∈ R و a ∈ R∗ ) eax+b 1
a

eax+b + c R

1
x

ln x + c ]0;+∞[

( a ∈ R ) ln(x − a) (x − a) ln(x − a)− x + c ]a;+∞[

الدوال ʄعڴ العمليات و الاصلية الدوال

I مجال ʄعڴ للاشتقاق قابلة دالة u

f الدالة I ʄعڴ f للدالة الاصلية الدوال u الدالة ʄشروطعڴ

( n ∈ N∗ ) u′un 1
n + 1

un+1 + c

( n ≥ 2 و n ∈ N ) u′

un
−1

(n − 1)un−1 + c u(x) 6= 0 ، I من x ɠل اجل من
u′
√

u
2
√

u + c u(x) > 0 ، I من x ɠل اجل من

u′eu eu + c

u′

u
ln |u|+ c u(x) 6= 0

u′ cos u sin u

u′ sin u − cos u

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد5رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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التفاضلية المعادلات

المعادلة حلول التفاضلية المعادلات

y = Ceax y′ = ay

y = Ceax − b
a

y′ = ay + b

y = F(x) + c y′ = f (x)

y = F(x) + c1x + c2 y′′ = f ′(x)

y = c1 cos ωx + c2 sin ωx y′′ = −ω2y

ʏامڴɢالت اݍݰساب

Ȗعرʈف
.I اݝݨال ʄعڴ f للدالة اصلية دالة F و I مجال ʄعڴ مستمرة دالة f لتكن

: اݍݰقيقي العدد هو b ʄاڲ a من f الدالة تɢامل
∫ b

a
f (x)dx = [F(x)]ba = F(b)− F(a)

تحتمنحن ح؈ق مساحة و الاصلية الدالة

∫ b

a
f (x)dx

x = a x = b
O I

J
1u.a.

C f

I من حقيقيان عددان b و a .I مجال ʄعڴ تماما موجبة و مستمرة دالة f ■
لـ اصلية دالة F و متجاɲس و متعامد معلم ʏࢭ f منحۚܢ (C f ) .a ≤ b حيث
معادلاٮڈا الۘܣ بالمستقيمات و (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد اݍݰ؈ق مساحة .I ʄعڴ f∫ b

a
f (x)dx اݍݰقيقي العدد هو y = 0 و x = b ، x = a

OJ و OI الضلع؈ن ذو المستطيل مساحة ʏۂ المساحة ■وحدة
−

∫ b

a
f (x)dx ʏۂ اݍݰ؈ق مساحة فان سالبة f ɠانت ■اذا

قيمة اجل من تنعدم الۘܣ و لدالة الاصلية الدالة

.I من حقيقي عدد a و I مجال ʄعڴ مستمرة دالة f

F : 7→
∫ x

a
f (t)dt الدالة ʏۂ a اجل من تنعدم الۘܣ و I ʄعڴ f للدالة الوحيدة الاصلية الدالة

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد6رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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خواصالتɢامل

[a, b] اݝݨال ʄعڴ مستمرتان دالتان g و f

∫ b

a
f (x)dx = [F(b)− F(a)] اݝݰدود التɢامل

∫
f (x)dx = F(x) + C محدود الغ؈ف التɢامل

∫ b

a
f (x)dx +

∫ c

b
f (x)dx =

∫ c

a
f (x)dx شال علاقة

∫ b

a
[ f (x) + g(x)] dx =

∫ b

a
f (x)dx +

∫ b

a
g(x)dx∫ b

a
k f (x)dx = k

∫ b

a
f (x)dx

اݍݵطية

∫ b

a
u(x)v′(x)dx = [u(x)v(x)]ba −

∫ b

a
u′(x)v(x)dx بالتجزئة المɢاملة

∫ b

a
f (x)dx ≥

∫ b

a
g(x)dx فان f (x) ≥ g(x) ، [a; b] من x ɠل اجل من ɠان اذا المقارنة

مجال ʄعڴ المتوسطة القيمة
.[a, b] مجال ʄعڴ مستمرة دالة f

m =
1

b − a

∫ b

a
f (x)dx : اݍݰقيقي العدد ʏۂ [a, b] اݝݨال ʄعڴ f للدالة المتوسطة القيمة

a b a b

µ

المتوسطة القيمة حصر
[a; b] مجال ʄعڴ مستمرة دالة f

: فان m ≤ f (x) ≤ M ، [a; b] من x ɠل اجل بحيثمن M و m حقيقيان عددان وجد اذا

m(b − a) ≤
∫ b

a
f (x)dx ≤ M(b − a)

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد7رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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اݍݱݨوم و المساحات حساب

لها البياɲي التمثيل S المساحات

x = a x = b
O I

J

C f

S =
∫ b

a
f (x)dx

x = a x = b

O I

J

C f

S =
∫ b

a
− f (x)dx

x = a x = bx = c
O I

J

C f

S =
∫ c

a
f (x)dx +

∫ b

c
− f (x)dx

x = a
b

x = b
b

O I

J

C f

Cg

S =
∫ b

a
[ f (x)− g(x)] dx

b b b

x = a x = c x = bO

Cg

C f

C f

Cg
S =

∫ c

a
[ f (x)− g(x)] dx +

∫ b

c
[g(x)− f (x)] dx

هامة ملاحظة

ua = ‖ #»

i ‖× ‖ #»

j حيث‖ ua الوحدة ʏࡩ تضرب يجبان المساحات ɠل

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد8رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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من ɠلحالة ʏࢭ I اݝݨال ʄعڴ f للدالة الأصلية الدالة ع؈ن 1
التالية: اݍݰالات

I = R ، f (x) = x4 − 4x3 + 3x2 − 6x + 1 (1

I = ]0;+∞[ ، f (x) =
1
x2 + 2x (2

I = ]0;+∞[ ، f (x) =
−2
x2 + 3x3 (3

I = ]0;+∞[ ، f (x) =
−2√

x
+ x2 − 3 (4

I = R ، f (x) = −3 sin x + 2 cos x + 1 (5

I = ، f (x) = − cos
(

2x − π

2

)
+ 2 sin (π + x) (6

R

I = R ، f (x) = x2 + 2x − ex (7

I = ]0;+∞[ ، f (x) = e−x +
2
x

(8

I = ]0;+∞[ ، f (x) = 2x + ln x (9

I = ]1;+∞[ ، f (x) = x2 + ln(x − 1) (10

من ɠلحالة ʏࢭ I اݝݨال ʄعڴ f للدالة الأصلية الدالة ع؈ن 2
التالية: اݍݰالات

I = R ، f (x) = (x − 1)4 (1

I = R ، f (x) =
(x + 2)3

5
(2

I = R ، f (x) = 3(3x + 4)5 (3

I = R ، f (x) = (x − 1)(x2 − 2x + 4)3 (4

I = R ، f (x) = ex(ex + 1)2 (5

I = ]0;+∞[ ، f (x) =
1
x
(ln x)2 (6

I = R ، f (x) = x2(x3 + 1)4 (7

I = R ، f (x) = e−2x(e−2x + 3)3 (8

من ɠلحالة ʏࢭ I اݝݨال ʄعڴ f للدالة الأصلية الدالة ع؈ن 3
التالية: اݍݰالات

I = ]2;+∞[ ، f (x) =
5

(x − 2)7 (1

I = ]−1;+∞[ ، f (x) =
−2

(x + 1)3 (2

I =

]
1
2

;+∞

[
، f (x) =

2
(2x − 1)3 (3

I = ]1;+∞[ ، f (x) =
1

x(ln x)2 (4

I = R ، f (x) =
ex

(1 + ex)2 (5

I = ]−∞; 1[∪ ]1;+∞[ ، f (x) =
x − 1

(x2 − 2x + 1)2 (6

I = ]−1;+∞[ ، f (x) =
6x2

(x3 + 1)4 (7

I = [0;+∞[ ، f (x) =
−ex − 2
(ex + 2x)2 (8

I = [0;+∞[ ، f (x) =
1

x(ln x + 2)2 (9

I = ]1;+∞[ ، f (x) =
1

(x − 1)2 (10

I = R ، f (x) =
2x + 1

(x2 + x + 1)2 (11

I = ]−∞; 2[ ∪ ، f (x) =
4x − 10

(x2 − 5x + 6)3 (12
]2; 3[ ]3;+∞[

I = R ، f (x) =
ex

(ex + 1)4 (13

I =
]
−π

2
;

π

2

[
، f (x) =

sin x
cos3x

(14

من ɠلحالة ʏࢭ I اݝݨال ʄعڴ f للدالة الأصلية الدالة ع؈ن 4
التالية: اݍݰالات

I = R ، f (x) = e4x+1 (1

I = R ، f (x) = xe−x2 (2

I = ]0;+∞[ ، f (x) =
3
x2 e

1
x (3

I = R ، f (x) = sin xecosx (4

I = ]−1;+∞[ ، f (x) =
−1√
x + 1

e
√

x+1 (5

I = ]0;+∞[ ، f (x) =
1

(x)2 e
1
x (6

I = R ، f (x) = (−x +
1
2
)ex2−x−3 (7

I = R ، f (x) = e2x+3 (8

f للدالة اصلية دالة التالية اݍݰالات من حالة ɠل ʏࢭ ع؈ن 5
: I اݝݨال ʄعڴ تماما الموجبة و المعرفة
I = ]1;+∞[ ، f (x) =

1
x − 1

(1

I = R ، f (x) =
x

x2 + 1
(2

I = R ، f (x) =
ex

ex + 1
(3

I = R ، f (x) =
6x + 3

x2 + x + 1
(4

I = R ، f (x) =
−2ex

ex + 1
(5

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد10رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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I = ]1;+∞[ ، f (x) =
x

x2 − 1
(6

I = ]1;+∞[ ، f (x) =
1

x + 2
(7

I = ]0; π[ ، f (x) =
cos x
sin x

(8

f للدالة اصلية دالة التالية اݍݰالات من حالة ɠل ʏࢭ ع؈ن 6
: I اݝݨال ʄعڴ

I = ]1;+∞[ ، f (x) =
1√

x − 1
(1

I = ]2;+∞[ ، f (x) =
2x√

x2 − 4
(2

f (x) =
2x − 1√

x2 − x − 6
(3

I = ]−∞; 2[ ، f (x) =
1√

2 − x
+ 3 (4

I = ]0;+∞[ ، f (x) =
2ex

√
ex − 1

(5

I = ]3;+∞[ ، f (x) =
2√

x
− 2√

x − 3
(6

I = ]0;+∞[ ، f (x) =
2x3 + x√

x4 + x2
(7

I = ]1;+∞[ ، f (x) =
1

x
√

ln x
(8

 7
:ʏكمايڴ ]0; 1[ ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف

f (x) =
2x − 1

x2(x − 1)2

عدد ɠل اجل بحيثمن b و a اݍݰقيق؈ن العددين ع؈ن (1
يɢون: ]0; 1[ اݝݨال من x حقيقي

f (x) =
a
x2 +

b
(x − 1)2

الۘܣ و ]0; 1[ اݝݨال ʄعڴ f للدالة F اصلية دالة استɴتج (2
. 1

2
القيمة اجل من 6 القيمة تأخذ

:ʏكمايڴ [0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ f الدالة لتكن 8

f (x) =
6ex

e2x − 1

اجلɠل بحيثيɢونمن b و a اݍݰقيق؈ن العددين ع؈ن (1
f (x) =

aex

ex − 1
+

bex

ex + 1
: ]0;+∞[ اݝݨال من x

f للدالة اصلية دالة لايجاد السابقة النȘيجة استخدم (2
. ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ

f (x) = (x+ 2)ex :ʏكمايڴR ʄالمعرفةعڴ f لتكنالدالة 9
.

ʄعڴ المعرفة F الدالة تɢون حۘܢ b و aالعدديناݍݰقيق؈ن ع؈ن
R ʄعڴ f للدالة اصلية دالة F(x) = (ax + b)ex بـ: R

:ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة f الدالة لتكن 10

f (x) = (2x2 − 7x + 5)ex

. f للدالة f ′′ الثانية المشتقة الدالة احسب (1

لدينا: x حقيقي عدد ɠل اجل من انه تحقق (2

f (x) = 4ex + 2 f ′(x)− f ′′(x)

R ʄعڴ f للدالة اصلية دالة استɴتج (3

f (x) = 3x − 2x بـ: R ʄعڴ معرفة دالة f 11
R ʄعڴ f للدالة اصلية دالة ع؈ن
التالية: التɢاملات احسب 12∫ −2

−5
(4x + 3)dx (4∫ 2

0
(x2 − x)dx (5∫ 2

1
(x + 1)3dx (6

∫ 1

0
(3x + 1)dx (1∫ 3

1
(−x + 3)dx (2∫ 3

1
πdx (3

 13
التالية: التɢاملات ∫احسب ln 3

ln 2
exdx (6∫ 3

0

1√
t + 1

dt (7
∫ 2

1

t3

t4 + 1
dt (8∫ 1

0

e2x

e2x + 1
dx (9∫ 3

0

1
(2t + 1)2 dt (10

∫ 2

1
2

2t − 1 +
1
t2 dt (1

∫ 4

1

1
x
− 1

2
√

x
dx (2

∫ 2

1
2x(x2 − 1)dx (3∫ 10

1

1√
t

dt (4
∫ 3

2

5x
(x2 − 2)3 dx (5

 14
التالية: التɢاملات ∫احسب π

0
sin(t +

π

4
)dt (6∫ 2

−2

x
x2 − 9

dx (7∫ 1

0
3e4xdx (8∫ 1

0
tet2−1dt (9∫ π

4

−π
4

sin x cos xdx (10

∫ π
2

π
6

cos xdx (1∫ π

0
sin 2xdx (2∫ 2

1

1√
2x + 1

dx (3
∫ −1

−2

x − 2
x

dx (4∫ 2

1

1
2x + 3

dx (5

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد11رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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 15
التالية التɢاملات اݍݵواصاحسب ∫باستعمال e

1
ln xdx +

∫ e

1
x + ln(

1
x
)dx (1

∫ e

1
ln(x2 + 1)dx +

∫ 1

e
x + ln(x2 + 1)dx (2

∫ π
6

1
cos 2xdx −

∫ 7π
6

1
cos 2xdx (3

I =
∫ 1

−1
|x|+ |x + 1|dx حيث I التɢامل احسب 16

17
اݍݰالات ʏࢭ I اݝݨال ʄعڴ f للدالة المتوسطة القيمة احسب

التالية

I = [−1; 1] و f (x) = 2x + 3 (1

I = [−2; 2] و f (x) = |x| (2

un =
∫ 1

0
(1 + xn)dx بـ N ʄعڴ معرفة متتالية (un) 18

متناقصة. (un) المتتالية ان ب؈ن (1

متقارȋة؟ (un) هل (2

بـ [0;+∞[ ʄعڴ معرفة دالة f 19

f (x) =

 x 0 ≤ x ≤ 1
1
x

x > 1

التالية: التɢاملات احسب

I =
∫ 3

0
f (x)dx (1

J =
∫ 1

2

2
f (x)dx (2

 20
التالية: التɢاملات احسب بالتجزئة التɢامل ∫باستعمال 0

−1
x
√

1 − xdx (5∫ 3

2

x√
2x − 3

dx (6
∫ 2

1
(x − 2)exdx (7∫ π

3

0
3x sin 3xdx (8

∫ e

1
x ln xdx (1∫ e

2
ln(x − 1)dx (2∫ π

0
x cos xdx (3∫ 1

0
xexdx (4

21

: x حقيقي عدد ɠل اجل من ان ب؈ن (1

1
1 + ex =

e−x

e−x + 1

∫ 1

0

xex

(ex + 1)2 dx احسب بالتجزئة التɢامل باستعمال (2

احسب متتاȊعت؈ن مرت؈ن بالتجزئة التɢامل باستعمال 22∫ 1

0
x2exdx

احسب متتاȊعت؈ن مرت؈ن بالتجزئة التɢامل باستعمال 23
∫ π

4

0
x2 sin xdx

نضع: n معدوم غ؈ف ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من 24

In =
∫ π

0
x2 cos(nx)xdx

. n بدلالة In احسب مرت؈ن بالتجزئة التɢامل باستعمال
ɲس׿ܣ f (x) = 2e

x
2 +1 − x − 2 بـ: R ʄعڴ معرفة دالة f 25

متعامد. معلم ʏࢭ منحناها (C)

. R ʄعڴ f (x)− (−x − 2) ادرساشارة (1

بالمنحۚܢ المستوياݝݰدود لݏݰ؈ق A(α)احسبالمساحة (2
معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (C)

حقيقي عدد α حيث y = −x − 2 ، x = α ، x = 0

تماما. موجب

.un = A(n) + 4e : بـ N∗ ʄعڴ (un) المتتالية ɲعرف (3
حدها و يطلباساسها هندسية متتالية (un)تانȎاث

الاول.

f (x) = e−2x ln(1 + 2ex) : بـ R ʄعڴ معرفة دالة f 26
: R من x ɠل اجل من ان ب؈ن (1

f ′(x) + 2 f (x) =
2e−x

1 + 2ex

R ʄعڴ f للدالة اصلية دالة استɴتج (2

مساحة A(α) احسب تماما. موجب حقيقي عدد α (3
مجور حامل و f الدالة منحۚܢ بـ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق
و x = 0 معادلْڈما اللذان المستقيمان و الفواصل

x = α

حيث [0; 1] اݝݨال ʄعڴ f الدالة منحۚܢ (C) 27

f (x) = x2 − 3x + 2

(C) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة α احسب (1
[0; 1] اݝݨال ʄعڴ الفواصل محور و

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد12رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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حول (C) المنحۚܢ بدوران المولد اݍݱݨم V احسب (2
الفواصل محور

: التالية التفاضلية المعادلات حل 28
2y′ + 5y = 0 (3

1
2

y′ = 4y (4
y′ = 3y (1

y′ + 2y = 0 (2

29
2y′ + 2y = 0 التفاضلية المعادلات حل (1

f (ln 4) = 1 يحقق الذي f اݍݵاص اݍݰل ع؈ن (2

حيثتɢون y′ = ay + b الشɢل من المعرفة الدالة ʏۂ f 30
المعادلة. لهذه حلا f الدالة

التفاضلية المعادلة R ʏࢭ حل 31

y′ =
x2 + 1

x2 (3
y′ = 3 sin(2x) (4

y′ = 2x2 + x − 1 (1
y′ = 2x + 1 − 1

x2 (2

التفاضلية المعادلة R ʏࢭ حل 32

y′′ =
x4 + x3 + 1

x2 (3
y′′ = cos(2x)− 2 sin x (4

y′′ = 4x3 − 3x2 − 1 (1
y′ = cos(2x + 3) (2

التفاضلية المعادلة R ʏࢭ حل 33
y′′ + y = 0 (1

y′′ + 9y = 0 (2

4y′′ + π2y = 0 (3

اݍݰل ع؈ن ثم ، 4y′′ + 121y = 0 التفاضلية المعادلة حل 34
: التالي؈ن الشرط؈ن يحقق الذي F

F′(−π) = 2 و F(π) = 1

35

الاول اݍݨزء

y′ + y = e−x التفاضلية المعادلة لتكن

حل u(x) = xe−x بـ R ʄعڴ المعرفة u الدالة ان ب؈ن (1
للمعادلة

. y′ + y = 0 التفاضلية المعادلة R ʏࢭ حل (2

Rتɢون ʄالقابلةللاشتقاقعڴ المعرفةو vب؈نانالدالة (3
حلا v − u ɠانت اذا فقط و اذا (E) للمعادلة حلا

للمعادلة

. (E) المعادلة حلول جميع استɴتج (4

2 القيمة تأخذ الۘܣ و (E) المعادلة حل f2 الدالة ع؈ن (5
. x = 0 اجل من

الثاɲي اݍݨزء

R ʄعڴ المعرفة الدالة ʄاڲ fk بـ نرمز معطى. حقيقي عدد k

ʏࢭ منحناها ʄاڲ (Ck) بـ نرمز و fk(x) = (x + k)e−x :ʏكمايڴ
(O; I⃗; J⃗)سɲمتجا و متعامد معلم

.+∞ ∞−و عند fk الدالة ٰڈايات ع؈ن (1

. fk الدالة ادرسȖغ؈فات (2

الثالث اݍݨزء

ومن I0 =
∫ 0

−2
e−x : بـ المعرفة (In)املاتɢالت متتالية ɲعت؄ف

In =
∫ 0

−2
xne−xdx : n معدوم غ؈ف ʏطبيڥ عدد ɠل اجل

. I0 احسب (1

ان: ب؈ن بالتجزئة التɢامل باستعمال (2

In+1 = (−2)n+1e2 + (n + 1)In

. I2 و I1 قيم استɴتج (3

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد13رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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نقاط) 07) الأول الموضوع - 2022 - تجرȎʈية علوم 36
: بـ ]0;+∞[ ʄعڴ المعرفة f العددية الدالة ɲعت؄ف (II

f (x) =
(

1
x
− 2 − ln x

)
e−x

امعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

(O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و المتعامد

: بـ ]0;+∞[ ʄعڴ المعرفة العددية الدالة F (4

F(x) = e−x(2 + ln x)

اݝݨال ʄعڴ f للدالة اصلية دالة F الدالة ان تحقق ا)
]0;+∞[

حقيقي عدد λ حيث S(λ) =
∫ 1

2
λ

f (x)dx نضع ب)
: يحقق

0 < λ <
1
2

بيانيا النȘيجة فسر ثم S(λ)احسب

نقاط) 07) الأول الموضوع - 2019 - تجرȎʈية علوم 37
: بـ ]0; 2[∪ ]2;+∞[ ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f

f (x) =
1

x − 2
+ ln x

المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

(O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و

: بـ [3;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة الدالة H (5

H(x) =
∫ x

3
ln(t)dt

تماما. موجب حقيقي متغ؈ف t حيث

بدلالة H(x) عبارة ع؈ن بالتجزئة، المɢاملة باستعمال ا)
x

(C f بالمنحۚܢ( المستوياݝݰدد اݍݰ؈ق مساحة Aاحسب ب)
: المعادلت؈ن ذوي المستقيم؈ن و الفواصل محور وحامل

x = 4 و x = 3

نقاط) 07) الثاɲي الموضوع - 2019 - تجرȎʈية علوم 38
.(O;

#»

i ;
#»

j ) المتجاɲس و المتعامد المعلم ʄاڲ مɴسوب المستوي
2cm الطول وحدة تؤخذ

ʄالمعرفت؈نعڴ g و f التمثيلانالبيانيانللدالت؈ن (Cg) و (C f )

: ʏكمايڴ R

f (x) = ex − 1
2

ex2 و g(x) = ex − ex

.R ʄعڴ (Cg) و (C f ) للمنحني؈ن الɴسۗܣ ادرسالوضع (4

نفس ʏࢭ (Cg) و (C f المنحني؈ن( [0; اݝݨال[2 ʄارسمعڴ (5
( e2 − 2e ≈ 2 ʇعطي ) .(O;

#»

i ;
#»

j ) المعلم

المستوي اݍݰ؈ق مساحة المرȌع، بالسɴتم؅ف احسب (6
(Cg) و (C f ) بالمنحني؈ن اݝݰدد

نقاط) 07) الأول الموضوع - 2018 - تجرȎʈية علوم 39

: بـ R ʄعڴ المعرفة الدالة f لتكن (II

f (x) = 2x + 1 − xe−x

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) وليكن
(O;

#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد المعلم

المستقيم و (C f ) للمنحۚܢ الɴسۗܣ الوضع ادرس ج) (1
.(∆) : y = 2x + 1 : حيث (∆)

الاصلية الدالة ع؈ن بالتجزئة المɢاملة باستعمال ا) (6
اجل من تنعدم الۘܣ و R ʄعڴ x 7→ xe−x للدالة

.x = 1

اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة A العدد احسب ب)
معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (C f ) بالمنحۚܢ

.y = 2x + 1 و x = 3 ، x = 1

نقاط) 07) الثاɲي الموضوع - 2018 - تجرȎʈية علوم 40

من اݍݰ؈ق مساحة In ، n > 1 حيث ʏطبيڥ عدد n (III
(C f المنحۚܢ( الفواصلو بحاملمحور المستوياݝݰدد

x = n و x = 1 معالتٕڈما اللذين المستقيم؈ن و

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد15رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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: n > 1 حيث n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ا)

In = ln(1 + n ln n)

(In) المتتالية Ȗغ؈ف ادرساتجاه ب)

الموضوع الاستȞنائية، الدورة - 2017 - علومتجرȎʈية 41
الأول

:ʏكمايڴ R∗ اݝݨموعة ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف (II

f (x) = e−x − 2 − e
x

ʄاڲ المɴسب المستوي ʏࢭ f للدالة البياɲي التمثيل (C f )

.(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد المعلم

.y = e−x − 2 معادلته: الذي (γ) المنحۚܢ ان ب؈ن (2
وضعية ادرس ثم −∞ بجوار متقارȋان (C f ) والمنحۚܢ

(Γ) ʄاڲ بالɴسبة (C) المنحۚܢ
المستوي اݍݰ؈ق مساحة (A(n)) و طبيعيا عددا nليكن (6
اللذين المستقيم؈ن و (γ) و (C f ) بالمنحني؈ن اݝݰدد

.x = −en+1 و x = −en معادلتٕڈما
حيث l اݍݰقيقي العدد احسب

l = A(0) + A(1) + · · · A(2016)

الموضوع الاستȞنائية، الدورة - 2017 - علومتجرȎʈية 42
نقاط) 07) [الثاɲي

−1
2

;+∞

[
ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f ɲعت؄ف (I

f (x) =
1 + 2 ln(2x + 1)

(2x + 1)2 :ʏكمايڴ
المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

.(O;
#»

i ,
#»

j المتجاɲس( و المتعامد

، f (x) = 0 المعادلة
]
−1

2
;+∞

[
اݝݨال ʏࢭ حل (3

. f (x) اشارة استɴتج ثم

:ʏكمايڴ
]
−1

2
;+∞

[
ʄعڴ المعرفة g الدالة لتكن (II

g(x) = 2 [−x + ln(2x + 1)]

.g الدالة Ȗغ؈ف ادرساتجاه ا) (1
معدوم احدهما حل؈ن g(x) = 0 للمعادلة ان ب؈ن ب)

1.2 < α < 1.3 حيث: α الاخر و
.g(x) اشارة استɴتج ج)

: 1 من تماما اك؄ف n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من نضع (2

In =
∫ n+1

n
f (x)dx

، x ≥ 3
2
ɠل اجل من : ان اثȎت -

0 < f (x) <
1

2x + 1

lim
x→+∞

In استɴتج ثم

نقاط) 07) الثاɲي الموضوع - 2017 - تجرȎʈية علوم 43
: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة f العددية الدالة ɲعت؄ف

f (x) = 2 − x2e1−x

المعلم ʄإڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) وليكن
.(O;

#»

i ;
#»

j والمتجاɲس( المتعامد

حيث α وحيدا حلا تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ب؈ن (2

−0.7 < α < −0.6

:ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة الدالة F (4

F(x) = 2x + (x2 + 2x + 2)e1−x

احسب ثم ، R ʄعڴ f للدالة اصلية دالة F ان تحقق -
حامل و (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة

معادلتٕڈما: اللذين المستقيم؈ن و الفواصل محور

. x = 1 و x = 0

الأول الموضوع - 2016 - تجرȎʈية علوم 44

]−1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة g العددية الدالة لتكن (I
g(x) = −1 + (x + 1)e + 2 ln(x + 1) بـ:

.( النʋب؈في اللوغارʈتم اساس هو e العدد (حيث

Ȗغ؈فاٮڈا. جدول شɢل ثم ، g الدالة ادرسȖغ؈فات ا)
حيث: α وحيدا حلا g(x) = 0 للمعادلة ان ب؈ن ب)

−0.34 < α < −0.33

من x اݍݰقيقي العدد قيم حسب g(x) اشارة استɴتج ج)
.]−1;+∞[ اݝݨال

بـ: ]−1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة f الدالة لتكن (II

f (x) =
e

x + 1
+

ln(x + 1)
(x + 1)2

المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

.(O;
#»

i ,
#»

j المتجاɲس( و المتعامد

احسب و lim
x

>→−1
f (x) = −∞ ان ب؈ن ا) (1

هندسيا. النȘيجت؈ن فسر ثم ، lim
x→+∞

f (x)

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد16رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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من]∞+;1−[ x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ب)
.( f الدالة مشتقة ʏۂ f ′ ) . f ′(x) =

−g(x)
(x + 1)3 :

]−1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ f الدالة Ȗغ؈ف اتجاه ادرس ج)
Ȗغ؈فاٮڈا. جدول شɢل ثم ،

( f (α) ≈ 3.16 ان: نقبل ) (C f ) المنحۚܢ ارسم د)
ʏۂ x 7→ −1

x + 1
[1 + ln(x + 1)] الدالة: ان ب؈ن ا) (2

x 7→ ln(x + 1)
(x + 1)2 للدالة اصلية دالة

بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة احسب ب)
المستقيم؈ن و الفواصل محور حامل و (C f )

x = 1 و x = 0 ʏالتواڲ ʄعڴ معادلتاهما اللذين

نقطة) 5 .06) الاول الموضوع - 2016 - تجرȎʈية علوم 45

بـ: ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f (II

f (x) =
ln x

x
+ x − 1

المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و
(O;

#»

i ,
#»

j المتجاɲس( و المتعامد

حيث: مائلا(∆) مقارȋا مستقيما يقبل (C)ان ب؈ن ا) (4
له. معادلة y = x − 1

(∆) و (C) لـ الɴسۗܣ ادرسالوضع ب)
اݝݨال ʄعڴ x 7→ ln x

x
للدالة اصلية دالة جد أ) (7

]0;+∞[

بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة In احسب ب)
اللذين المستقيم؈ن و (∆) المستقيم ، (C)

ʏطبيڥ عدد n حيث x = n و x = 1 معالتٕڈما:
.(n > 1)

n > n0 ɠان اذا بحيث n0 ʏطبيڥ عدد اصغر ع؈ن ج)
In > 2 فان:

الثاɲي الموضوع - 2016 - تجرȎʈية علوم 46

: بـ R ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f (II

f (x) = −x + (x2 + 3x + 2)e−x

المتجاɲس و المتعامد المعلم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و
.(1cm الطول (وحدة ، (O;

#»

i ;
#»

j )

مستقيم y = −x المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ب؈ن ا)
+∞ عند (C f ) للمنحۚܢ مائل مقارب

للمستقيم ʄاڲ بالɴسبة (C f ) المنحۚܢ وضعية ادرس ب)
.(∆)

بـ: R ʄعڴ المعرفتان الدالتان H و h (III
H(x) = (ax2 + bx + c)e−x و h(x) = x + f (x)

H الدالة تɢون حۘܢ c و b ، a اݍݰقيقية الاعداد ع؈ن (1
.R ʄعڴ h للدالة اصلية دالة
: ʏالتاڲ التɢامل احسب ا) (2

حقيقي عدد λ حيث A(λ) =
∫ λ

0
h(x)dx

هندسيا. النȘيجة فسر و تماما موجب
. lim
λ→+∞

A(λ)احسب ب)

الاول الموضوع جوان، دورة - 2015 - تجرȎʈية علوم 47
نقطة) 5 .06)

بـ: ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة الدالة f (II
البياɲي. تمثيلها (C f ) و f (x) = (1 − 1

x
)(ln x − 2)

المتجاɲس و المتعامد المعلم ʄاڲ مɴسوب المستوي
.(O;

#»

i ,
#»

j )

محور حامل ʄاڲ بالɴسبة (C f ) وضعية ادرس (4]
0; e2] اݝݨال ʄعڴ (C f ) اɲآۜܡ ثم الفواصل،

الۘܣ و ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ f للدالة الاصلية الدالة F (III
F(1) = −3 تحقق:

ݍݰامل موازʈ؈ن مماس؈ن يقبل F الدالة منحۚܢ أن ب؈ن (1
فاصلتٕڈما. Ȗعي؈ن يطلب نقطت؈ن ʏࢭ الفواصل محور

x 7→ للدالة اصلية دالة ʏۂ x 7→ x ln x − x ان ب؈ن (2
F الدالة عبارة استɴتج ثم ، ]0;+∞[ ʄعڴ ln x
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: بـ R ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f (II

f (x) = xe2x+2 − x + 1

المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و
.(O;

#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد

: R من x ɠل اجل من انه تحقق ا) (6

2 f (x) + f ′(x)− f ′′(x) = 1 − 2x − 3e2x+2

.R ʄعڴ f للدالة اصلية دالة استɴتج ب)

الموضوعالأول(07 دورةجوان، - 2012 - تجرȎʈية علوم 49
نقاط)

:ʏكمايڴ ]−∞; 0[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة الدالة f لتكن

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد17رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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f (x) = x + 5 + 6 ln
(

x
x − 1

)
المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و

:ʏكمايڴ ]−∞; 0[ ʄعڴ المعرفة الدالة g لتكن (7

g(x) =
x2

2
+ 5x + 6x ln

(
x

x − 1

)
+ 6 ln(1 − x)

.]−∞; 0[ اݝݨال ʄعڴ f للدالة اصلية دالة g ان ب؈ن

الثاɲي الموضوع - 2012 - تجرȎʈية علوم 50

:ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة الدالة g لتكن (I

g(x) = 1 − xex

:ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة الدالة h لتكن (6

h(x) = (ax + b)ex

دالة h تɢون بحيث b و a اݍݰقيق؈ن العددين ع؈ن ا)
.R ʄعڴ x 7→ xex للدالة اصلية

.R ʄعڴ g للدالة اصلية دالة استɴتج ب)

الموضوعالأول(07 دورةجوان، - 2011 - تجرȎʈية علوم 51
نقاط)

: بـ R −{−1} ʄعڴ المعرفة g الدالة ɲعت؄ف (I

g(x) =
x − 1
x + 1

المتعامد المعلم ʄسوباڲɴالمستويالم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (Cg) و
(O;

#»

i ,
#»

j المتجاɲس( و

: بـ ]1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة f الدالة لتكن (II

f (x) =
x − 1
x + 1

+ ln
(

x − 1
x + 1

)
المتعامد المعلم ʄسوباڲɴالمستويالم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و

.(O;
#»

i ,
#»

j المتجاɲس( و

]1.75; 1.76[ اݝݨال ʏࢭ تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ب؈ن (2
.α وحيدا حلا

ʄعڴ (C f ) المنحۚܢ ثم (T) و (∆) المستقيم؈ن ارسم (1
.]−∞; 2] اݝݨال
حقيقي. عدد α (3

دالة ʏۂ x 7→ (x − α) ln(x − α)− x الدالة ان ب؈ن
]α;+∞[ اݝݨال ʄعڴ x 7→ ln(x − α) للدالة اصلية

اݝݨال من x حقيقي عدد ɠل اجل من انه تحقق ج)
، ]1;+∞[

g(x) = 1 − 2
x + 1

.]1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ f للدالة اصلية دالة ع؈ن ثم
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بـ: R ʄعڴ المعرفة f العددية الدالة ɲعت؄ف

f (x) = ex − ex − 1

المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

.(O;
#»

i ,
#»

j المتجاɲس( و

المستوي لݏݰ؈ق A(α) المساحة ، α بدلالة احسب أ)
و الفواصل محور حامل و (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد

معادلْڈيما: اللذين المستقيم؈ن

.x = α و x = 0

ʏۂ ua ) A(α) =

(
1
2

eα2 − eα + α

)
ua ان: اثȎت ب)

.( المساحات وحدة
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نقطة) 5 .7)

I = ]−∞;−1[∪ ]−1; 0[ اݝݨال  ʄعڴ معرفة دالة f (I
بـ:

f (x) = −x +
4

x + 1

معلم ʄاڲ مɴسوب مستو ʏࢭ البياɲي تمثيلها  (C f )   و 
الشɢل.  ʏࢭ مب؈ن هو كما (O, i⃗; j⃗) متجاɲس  و متعامد

−8 −7 −6 −5 −4 −3 −2 −1 1 2 3

−4

−3

−2

−1

1

2

3

4

5

6

بـ: [0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ معرفة دالة g (2

g(x) = x +
4

x + 1

ʄاڲ مɴسوب مستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (Cg) و
متجاɲس.  و متعامد معلم

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد18رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ



العلمية البɢالورʈاالشعب التɢامڴʏحوليات اݍݰساب و الاصلية الدوال

: ʏيڴ كما R −{−1} ʄعڴ معرفة دالة k (II

k(x) = |x|+ 4
x + 1

lim
h

<→ 0

k(h)− k(0)
h

، lim
h

>→ 0

k(h)− k(0)
h

احسب ا) (1
Ȗستɴتج؟ ماذا

النȘيجة. لهذه هندسيا اعطتفس؈فا ب)
عند (∆2) و نصفالمماس؈ن(1∆) اكتبمعادلۘܣ (2

x0 = 0 فاصلْڈا الۘܣ النقطة
(Ck) و (∆2) و (∆1) ارسم (3

بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة احسب (4
: معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (Ck)

x = −1
2
، x =

1
2
، y = 0
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:ʏكمايڴ ]−1;+∞[ ʄعڴ معرفة دالة f لتكن : الثاɲي اݍݨزء

f (x) = x − 1 − ln(x + 1)
x + 1

ʄاڲ مɴسوب مستوي ʏࢭ f للدالة الممثل المنحۚܢ (C f ) ɲس׿ܣ
(O;

#»

i ,
#»

j متجاɲس( و متعامد معلم

وجود استɴتج و lim
x→+∞

[ f (x)− (x − 1)] احسب ا) (1
(C f ) للمنحۚܢ مائل مقارب مستقيم

المستقيم ʄاڲ بالɴسبة (C f ) المنحۚܢ وضعية ادرس ب)
المائل المقارب

و (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدود المستوي اݍݰ؈ق مساحة احسب (5
معادلاٮڈا: الۘܣ المستقيمات

x = 1 و x = 0 ، y = x − 1
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اݝݨال ʄالمعرفةعڴ xاݍݰقيقي للمتغ؈ف g العددية الدالة ɲعت؄ف (II
:ʏكمايڴ [−2;+∞[

g(x) = (−x − 1)e−x + 1

كماياȖي: [−2;+∞[ ʄعڴ المعرفة العددية الدالة H

H(x) = (αx + β)e−x

حقيقيان. عددان β و α حيث

: للدالة اصلية دالة H تɢون بحيث β و α ع؈ن و)

x 7→ g(x)− 1

عند تنعدم الۘܣ و g للدالة الاصلية الدالة استɴتج
.0 القيمة

الثاɲي(7 الموضوع جوان، دورة - 2008 - تجرȎʈية علوم 56
نقاط)

: يأȖي بما اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة ʏۂ f (2
: ]−1;+∞[

f (x) =
x3 + 3x2 + 3x + 2

(x + 1)2

(O;
#»

i ,
#»

j متعامد( معلم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (Γ) ليكن و
.

: الشɢل ʄعڴ f (x)اكتب ا) (4

f (x) = x + a +
b

(x + 1)2

حقيقيان. عددان b و a حيث ،
اݝݨال ʄعڴ f للدالة الاصلية الدالة F ع؈ن ب)

F(1) = 2 : تحقق الۘܣ و ]−1;+∞[

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد19رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ



...

العلمية البɢالورʈاالشعب التɢامڴʏحوليات اݍݰساب و الاصلية الدوال

رʈاعۜܣ تقۚܣ شعبة | 2

الثاɲي الموضوع جوان، دورة - 2022 - رʈاعۜܣ تقۚܣ |  57
نقاط) 07)

المتجاɲس و المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي (I
(Cg)و x 7→ e−x للدالة البياɲي التمثيل (Γ) (O; i⃗, j⃗)

: بـ R ʄعڴ المعرفة g للدالة البياɲي التمثيل

g(x) =
x2 + 2x − 1
(x2 + 1)2

(Γ) و (Cg) تقاطع نقذة فاصلة α

( المقابل الشɢل ʏࢭ مب؈ن هو كما )

0 1 2 3−1−2−3
0

−1

−2

1

2

3(Γ)

(Cg)

اشارة xاݍݰقيقي العدد بيانية،حددحسبقيم بقراءة (1
g(x)− e−x

0.7 < α < 0.8 ان حسابيا تحقق (2

: بـ R ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f (II
معلم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) ، f (x) = e−x − x + 1

x2 + 1
متجاɲس. متعامد

فسر و lim
x→+∞

f (x) احسب ثم lim
x→−∞

f (x) احسب (1
بيانيا. النȘيجة

، x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ا) (2

f ′(x) = g(x)− e−x

Ȗغ؈فاٮڈا جدول وشɢل f الدالة Ȗغ؈ف اتجاه استɴتج ب)
النȘيجة فسر و lim

x→−∞

[
f (x)− e−x] احسب ا) (3

بيانيا
(Γ) و (C f ) للمنحني؈ن الɴسȎية ادرسالوضعية ب)

ذات النقطة ʏࢭ (C f ) مماس (T) لـ معادلة اكتب ا) (4
0 الفاصلة

( f (α) ≈ −0.6 ناخذ ) (C f ) و (Γ) و (T) اɲآۜܡ ب)
، m اݍݰقيقي الوسيط قيم حسب بيانيا، ناقش ج)

f (x)− m = 0 المعادلة حلول اشارة و عدد
[−1; اݝݨال[0 من x حقيقي اجلɠلعدد من انه علما (5

:
1
2

x + 1 ≤ 1
x2 + 1

≤ 5
4(1 − x)

I =
∫ 0

−1

dx
x2 + 1

حيث: I للعدد ع؈نحصرا ا)

استɴتج ثم J =
∫ 0

−1

x
x2 + 1

: حيث J احسب ب)
اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة ، A لـ حصرا
اللذين المستقيم؈ن و (C f ) و (Γ) بالمنحني؈ن

x = 0 و x = −1 : معادلتاهما
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: بـ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f

f (x) = 1 + (x − 1) ln x

المتعامد العلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

‖ #»

i ‖ = 2cm حيث (O; i⃗, j⃗)سɲوالمتجا

الموجبتماما xاݍݰقيقي العدد ادرسحسبقيم ا) (1
ln x و x − 1

x
من ɠل اشارة

الموجب x اݍݰقيقي العدد قيم حسب استɴتج ب)
x − 1

x
+ ln x اشارة تماما

lim
x

>→ 0
f (x) و lim

x→+∞
f (x)احسب ا) (2

Ȗغ؈فاٮڈا. ثمشɢلجدول f الدالة Ȗغ؈ف ادرساتجاه ب)

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد20رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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: ʏكمايڴ ]0;+∞[ ʄعڴ المعرفة العددية الدالة h (3

h(x) = x − 2 + ln x

]0;+∞[ ʄعڴ تماما م؅قايدة h الدالة ان ب؈ن ا)
حيث α وحيدا حلا تقبل h(x) = 0 المعادلة ان برهن ب)

ln(α) = 2 − α ان ب؈ن ثم 1.5 < α < 1.6

مماس (T) لـ معادلة y =
−α2 + 3α − 1

α
x : ان ب؈ن ج)

α الفاصلة ذات النقطة ʏࢭ (C f )

]0; 4] ʄعڴ (C f ) و (T) اɲآۜܡ (4

( −α2 + 3α − 1
α

≈ 0.8 ناخذ )

تماما، موجب x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ا) (5

f (x)− x = (x − 1)(−1 + ln x)

الموجبتماما xاݍݰقيقي العدد ادرسحسبقيم ب)
f (x)− x اشارة

: بـ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة الدالة K (6

K(x) = −3
4

x2 + 2x +

(
1
2

x2 − x
)

ln x

تماما موجب x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ا)

K′(x) = f (x)− x

و (C f ) بـ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة احسب ب)
x = e و x = 1 ، y = x : معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات

: بـ ]−2;+∞[ ʄعڴ المعرفة الدالة g (7
ʏࢭ البياɲي تمثيلها (Cg) ، g(x) = (x − 1) ln(x + 2)

السابق. المعلم
، ]−2;+∞[ من x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن -

g(x) = f (x + 2)− 1

Ȗعي؈ن يطلب باɲܦݰاب (C f ) صورة (Cg) ان استɴتج -
( (Cg) اɲشاء يطلب (لا شعاعه.
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: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة الدالة g (I

g(x) = (x + 3)ex − 1

f (x) = (x + 2)(ex − 1) : بـ R ʄعڴ المعرفة الدالة f (II
المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و

(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد

اصلية دالة استɴتج ثم f (x) − g(x) احسب (5
R ʄعڴ f للدالة
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: بـ ]0;+∞[ ʄعڴ المعرفة الدالة f (I

f (x) = ln(x + 1) +
e ln x
x + 1

المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و
(O;

#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد

: ]1;+∞[ اݝݨال من x ɠل اجل من انه نقبل (6

ln x < x + 1

: ]1;+∞[ اݝݨال من x ɠل اجل من انه ب؈ن ا)

ln 2 < f (x) < e + ln(x + 1)

: الدالة ]1;+∞[ اݝݨال من x ɠل اجل من انه تحقق ب)
اصلية دالة ʏۂ x 7→ (x + 1) ln(x + 1)− x

x 7→ ln(x + 1) للدالة
وحامل (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة S ج)

: معادلتاهما اللذين المستقيم؈ن و الفواصل محور
x = e2 − 1 ، x = e − 1

: ان ب؈ن 6-أ)، السؤال جواب باستخدام -

(e2 − e) ln 2 < S < e3

الأول الموضوع - 2018 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 61
: بـ ]−∞; 1[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f

المتعامد المعلم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و f (x) =
x

x − 1
e−x

.(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و

: [−1; 0] من x ɠل اجل من انه ب؈ن ا) (6
x

x − 1
≤ f (x) ≤ e−x

: [−1; 0] من x ɠل اجل من انه تحقق ب)
x

x − 1
= 1 +

1
x − 1

: ان ب؈ن ثم

1 − ln 2 ≤
∫ 0

−1
f (x)dx < e − 1

الموضوع الاستȞنائية، الدورة - 2017 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 62
الأول

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد21رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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: ʏكمايڴ ]0;+∞[ ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف (II

f (x) = −1
2

x + 2 +
−1 + ln x

x

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة البياɲي التمثيل (C f )

‖ #»

i ‖ = حيث (O;
#»

i ;
#»

j ) المتجاɲس و المتعامد المعلم
.1cm

المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ب؈ن ا) (2
(C f ) للمنحۚܢ مائل مقارب y = −1

2
x + 2

المستقيم ʄاڲ بالɴسبة (C f ) المنحۚܢ ادرسوضعية ب)
(∆)

بـ نرمز ، 1 ≤ λ ≤ e حيث حقيقي عدد λ ليكن (4
(C f بالمنحۚܢ( اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة ʄاڲ A(λ)

x = : معادلْڈما اللذين المستقيم؈ن و (∆) المستقيم و
x = λ و 1

λ بدلالة A(λ)احسب ا)
A(λ) =

1
2

cm2 حيث λ قيمة ع؈ن ب)

الموضوع الاستȞنائية، الدورة - 2017 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 63
الثاɲي

: ʏكمايڴ ]0;+∞[ ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف (II

f (x) = (x + 1)(1 + 2e−x)

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة البياɲي التمثيل (C f )

‖ #»

i ‖ = حيث (O;
#»

i ;
#»

j ) المتجاɲس و المتعامد المعلم
.1cm

استɴتج ثم lim
x→+∞

[ f (x)− x] = 1 : ان ب؈ن ا) (2
للمنحۚܢ المائل المقارب المستقيم ، (∆) لـ معادلة

.(C f )

المستقيم ʄاڲ بالɴسبة (C f ) المنحۚܢ ادرسوضعية ب)
(∆)

ʄاڲ A(α) بـ نرمز موجبا، حقيقيا عددا α ليكن (5
(C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة

: ال؅فتʋب ʄعڴ معادلاٮڈا الۘܣ بالمستقيمات
.x = α و x = −1 ، y = x + 1

. lim
α→+∞

A(α) ثم α بدلالة A(α)احسب -

الأول الموضوع - 2017 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 64
: ʏكمايڴ ]−∞; 1[∪ ]2;+∞[ ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف

f (x) = −2x + 3 + 2 ln
(

x − 1
x − 2

)
المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة البياɲي التمثيل (C f )

.(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد

y = −2x + 3 : المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ب؈ن (6
بالɴسبة (C f ) ادرسوضعية ثم ، (C f ) لـ مائل مقارب

(∆) لـ

h : x 7→ (x − 1) ln(x − 1)− (x − : الدالة ان ب؈ن (7
ʄعڴ x 7→ ln

(
x − 1
x − 2

)
للدالة اصلية 2) ln(x − 2)

.]2;+∞[

اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة β بدلالة احسب ثم
: معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (C f ) بالمنحۚܢ

.x = 3 و x = β ، y = −2x + 3

7) الثاɲي الموضوع ماي، دورة - 2017 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 65
نقاط)

:ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة g العددية الدالة ɲعت؄ف (I
g(x) = x3 + 6x + 12

.g الدالة Ȗغ؈ف ادرساتجاه (1
α وحيدا حلا تقبل g(x) = 0 المعادلة ان ب؈ن (2
العدد قيم حسب استɴتج ثم ، ]−1.48;−1.47[ حيث

.g(x) اشارة x اݍݰقيقي

:ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة f العددية الدالة ɲعت؄ف (II

f (x) =
x3 − 6
x2 + 2

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) ليكن و
(O;

#»

i ,
#»

j متجاɲس( و متعامد معلم

lim
x→+∞

f (x) و lim
x→−∞

f (x)احسب ا) (1
: x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ب)

f ′(x) =
x.g(x)

(x2 + 2)2

جدول وشɢل f الدالة Ȗغ؈ف اتجاه ادرس ثم
Ȗغ؈فاٮڈا.

مقارب y = x المعادلة: ذا (∆) المستقيم ان ب؈ن ا) (2
(C f ) للمنحۚܢ مائل

المستقيم بالɴسبة (C f ) المنحۚܢ وضعية ادرس ب)
(∆)

f (α) للعدد حصرا استɴتج ثم ، f (α) =
3
2

α ان: ب؈ن (3
S بـ نرمز .(C f ) المنحۚܢ و (∆) المستقيم ارسم (4
و (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة ʄاڲ
.y = 0 و x = 0 ، x = α معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات

، x ∈ [α; 0] ɠل اجل من : ان اثȎت
−3 ≤ f (x) ≤ f (α)

3
2

α2 ≤ S ≤ −3α : ان ب؈ن ثم

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد22رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2016 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 66
نقاط)

]−1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f (II
(C) و f (x) = 1 + (x − 1) ln(x + 1) : ʏكمايڴ
المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة البياɲي التمثيل

(O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و المتعامد

: بـ ]−1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة H الدالة ɲعت؄ف (5
H(x) =

1
2
(x2 − 2x − 3) ln(x + 1)− 1

4
x2 +

3
2

x

x 7→ (x − للدالة اصلية دالة H الدالة ان ب؈ن ا)
]−1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ 1) ln(x + 1)

بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة احسب ب)
: معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (C)

x = 2 و x = 1 ، y = 0

الموضوعالأول(07. 5 دورةجوان، - 2015 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 67
نقطة)

: ʏبمايڴ ]−2;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة الدالة f (II

f (x) = x + 1 +
2

x + 2
ln(x + 2)

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة الممثل المنحۚܢ (C f )

الطول وحدة ) (O; i⃗, j⃗) المتجاɲس و المتعامد المعلم
( 1cm

اݝݰدد اݍݰ؈ق مساحة المرȌع، بالستɴتيم؅ف احسب ج) (4
: معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (C f ) بالمنحۚܢ

x = 1 و x = −1 ، y = 0

نقاط) 07) الثاɲي الموضوع - 2015 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 68

: ʏبمايڴ R ʄعڴ المعرفة الدالة f (II

f (x) = 2x + 3 − (x + 1)ex

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة الممثل المنحۚܢ (C f

(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد المعلم

y = 2x + 3 المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ب؈ن ج) (2
∞−ثم عند (C f ) للمنحۚܢ مائل مقارب مستقيم

(∆) المستقيم ʄاڲ بالɴسبة (C f ) ادرسوضعية
حيث β و α حل؈ن تقبل f (x) = 0 المعادلة ان ب؈ن ا) (4

−1.56 < β < −1.55 و 0.92 < α < 0.93 :
للدالة اصلية دالة ʏۂ x 7→ xex : الدالة ان ب؈ن ا) (1

R ʄعڴ x 7→ (x + 1)ex

بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة A احسب ب)
اللذين المستقيم؈ن و (∆) المستقيم و (C f )

القيمة ʏۂ α حيث ) x = α ، x = 0 : معادلتٕڈما
.( 3)أ) السؤال ʏࢭ المعرفة

.A للعدد حصرا جد ج)

06) الأول الموضوع جوان، دورة - 2011 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 69
نقاط)

: ʏكمايڴ ]0;+∞[ ʄعڴ المعرفة العددية الدالة g (2

g(x) =
1 + 2 ln 2x

4x2

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ لها الممثل المنحۚܢ (Cg) و
السابق. المعلم

]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة h أ) (3
h′(x)احسب .h(x) =

1 + ln(2x)
2x

: ʏكمايڴ

استɴتج ثم g(x) =
1

4x2 +
ln 2x
2x2 : ان تحقق ب)

.]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ g للدالة اصلية دالة

نقاط) 07) الاول الموضوع - 2009 - رʈاعۜܣ تقۚܣ 70
f (x) = x +

2
ex + 1

: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف
المتجاɲس و المتعامد المعلم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) وليكن

(O;
#»

i ;
#»

j )

f (x) = x +
2e−x

e−x + 1
، R من x ɠل اجل من انه ب؈ن (6

اݝݰدد المستوي من اݍݰ؈ق مساحة A(α) احسب (7
: المعادلات ذات المستقيمات و (C f ) بالمنحۚܢ

x = α و x = 0 ، y = x + 2

للعدد حصرا استɴتج ثم A(α) = 2 ln(−α) ان ب؈ن
.A(α)

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد23رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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رʈاضيات شعبة | 3

07) الأول الموضوع جوان، دورة - 2019 - رʈاضيات 71
نقاط)

: بـ [0;+∞[ ʄعڴ المعرفة الدالة f f (x) = x − x2 ln x; x > 0

f (0) = 0

المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي منحناها (C f )

3cm الوحدة . (O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و

ɲعت؄ف: ، 0 < λ < 1 : حيث حقيقي عدد λ (6

A(λ) =
∫ 1

λ
−x2 ln xdx

λ بدلالة A(λ)احسب بالتجزئة المɢاملة باستعمال ا)
هندسيا. النȘيجة فسر ثم lim

λ
>→ 0

A(λ)احسب ب)

نقاط) 07) الثاɲي الموضوع - 2019 - رʈاضيات 72

f (x) = (x + 1)2e−2x : بـ R ʄعڴ المعرفة الدالة f (II
و المتعامد المعلم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) ɲس׿ܣ

(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس(

R ʏࢭ حل؈ن تقبل f (x) = 1 المعادلة ان ب؈ن ا) (1
−1.28 < α < −1.27 : حيث α احدهما

g(x) = (x + 1)e−2x : بـ R ʄعڴ المعرفة الدالة g (3
: فان x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ا)

دالة استɴتج ثم g′(x) + 2g(x) − e−2x = 0

R ʄعڴ g لـ اصلية
مساحة A احسب بالتجزئة، المɢاملة باستعمال ب)
ومحور (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق

معادلتاهما اللذين المستقيم؈ن و الفواصل
x = 0 و x = −1

الأول الموضوع جوان، دورة - 2018 - رʈاضيات 73

: بـ [0; 1[∪ ]1;+∞[ ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f
f (x) = x + 1 − 1

ln x
; x ∈ R∗

+ −{1}

f (0) = 1

.( النʋب؈في اللوغارʈتم ʄاڲ ln بـ يرمز )
المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة البياɲي التمثيل (C f )

. (O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و المتعامد
: بـ [1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة h (1

h(x) = 1 − x + x ln x

[1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ تماما م؅قايدة h الدالة ان ب؈ن ا)
[1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ h(x) اشارة واستɴتج

: x > 1 ɠل اجل من انه ب؈ن ب)
f (x)− x +

1
x ln x

=
h(x)
x ln x

: x > 1 اجل من انه واستɴتج ج)

x − 1
x ln x

< f (x) < x + 1

بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي من اݍݰ؈ق مساحة A (7
اللذين المستقيم؈ن و الفواصل محور وحامل (C f )

: معادلتٕڈما
( النʋب؈في اللوغارʈتم اساس هو e ) .x = e و x = α

ان ب؈ن -
1
2
(e2 −α2)− ln(α+ 1) < A <

1
e
(e−α)(e+α+ 2)

الاستȞنائية، الدورة جوان، دورة - 2017 - رʈاضيات 74
نقاط) 07) الاول الموضوع

: ʏكمايڴ R∗ ʄعڴ المعرفة f الدالة لتكن (I

f (x) =
1
2

(
−x + e − ln(x2)

x

)
المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

‖ #»

i ‖ = 1cm حيث (O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و المتعامد

y = −1
2

x +
e
2
المعادلة ذا (∆) المستقيم ان ب؈ن (3

(∆) ʄاڲ بالɴسبة (C f ) ادرسوضعية ثم (C f ) لـ مقارب

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد24رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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بالمنحۚܢ المستوياݝݰدد اݍݰ؈ق اڲʄمساحة A(α) بـ نرمز (1
معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (C f )

.x + 2y = e و x = 1 ، x = α

A(α) =
1
2
(ln α)2cm2 : ان تحقق

الثاɲي الموضوع الاستȞنائية، الدورة - 2017 رʈاضيات- 75

(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد المعلم ʄاڲ مɴسوب المستوي
.‖ #»

i ‖ = 1cm : حيث
: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف (I

البياɲي. تمثيلها (C) . f (x) = (x + 1)2e−x

ʄعڴ المعرفة fm الدالة ɲعت؄ف حقيقي، وسيط m ليكن (II
fm(x) = (x2 + mx + 1)e−x : ʏكمايڴ R

السابق. المعلم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (Cm) وليكن

m 6= 2 حيث ، m الوسيطاݍݰقيقي ادرسحسبقيم (4
.(Cm) و (C) للمنحني؈ن الɴسȎية الوضعية ،

A(α) ، α تماما الموجب اݍݰقيقي العدد بدلالة احسب (5
(C3) و (C) بالمنحني؈ن اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة
ثم ، x = α و x = 0 : معادلتٕڈما اللذين المستقيم؈ن و

lim
α→+∞

A(α) : احسب

الثاɲي الموضوع - 2017 - رʈاضيات 76
: ʏكمايڴ [0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة f العددية الدالة ɲعت؄ف

f (x) =
x + 1

x − ln x
; x > 0

f (0) = 0

المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

.(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و

: ʏكمايڴ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة F الدالة لتكن (5

F(x) =
∫ x

1
f (t)dt

، x ≥ 1 حيث x حقيقي عدد ɠل اجل من : ان ب؈ن -
1
x
+ 1 ≤ f (x) ≤ f (α)

له. حصرا استɴتج ثم F(e) للعدد هندسيا اعطتفس؈فا -

الأول الموضوع - 2016 - رʈاضيات 77
: بـ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f

f (x) = −x +
3 + 2 ln x

x

المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

.(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و

: نضع n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من (III

un =
∫ en+1

en
[ f (x) + x] dx

.un > 0 : n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انه ب؈ن (1
.u0 للعدد هندسيا اعطتفس؈فا (2

.n بدلالة un احسب (3
Sn احسب .Sn = u0 + u1 + u2 + · · ·+ un : نضع (4

.n بدلالة

نقاط) 07) الثاɲي الموضوع - 2016 - رʈاضيات 78

: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة العددية الدالة ϕ (I

ϕ(x) = (x2 − x + 1)e−x+1 − 1

lim
x→+∞

ϕ(x) و lim
x→−∞

ϕ(x)احسب ا) (1
Ȗغ؈فاٮڈا. ثمشɢلجدول ϕ الدالة Ȗغ؈ف ادرساتجاه ب)
يختلف α حلا ، R ʏࢭ تقبل ϕ(x) = 0 المعادلة ان ب؈ن (2

2.79 < α < 2.80 : ان تحقق ثم 1 عن
R ʄعڴ ϕ(x) اشارة استɴتج (3

: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفتان العدديتان الدالتان g و f (II
g(x) =

2x − 1
x2 − x + 1

و f (x) = (2x − 1)e−x+1

المɴسوب المستوي ʏࢭ البيانيان تمثيلاهما (Cg) و (C f )

(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد المعلم ʄاڲ

، x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ا) (4

f (x)− g(x) =
(2x − 1)ϕ(x)

x2 − x + 1

ثم R ʄعڴ f (x) − g(x) الفرق اشارة ادرس ب)
(Cg) و (C f ) للمنحني؈ن الɴسۗܣ الوضع استɴتج

العدد احسببدلالة بالتجزئة، مɢاملة باستعمال ∫ج) x

1
f (t)dt : x اݍݰقيقي

بالمنحني؈ن اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة احسب د)
: معادلتٕڈما اللذين المستقيم؈ن و (Cg) و (C f )

x = 2 و x = 1

الأول الموضوع - 2015 - رʈاضيات 79
x حقيقي عدد ɠل اجل من و ، f (0) = 1 : بـ المعرفة الدالة f

. f (x) = 1 − x2 ln x ، ]0;+∞[ اݝݨال من
المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ الممثل f الدالة منحۚܢ (C f )

.(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد
.g(x) = | f (x)| : بـ R ʄعڴ المعرفة g الدالة ɲعت؄ف -

.(O;
#»

i ,
#»

j ) نفسالمعلم ʏࢭ g للدالة الممثل المنحۚܢ (Cg)

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد25رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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الاصلية الدالة ع؈ن بالتجزئة، المɢاملة باستعمال (5
الۘܣ و اݝݨال]∞+;0[ ʄعڴ المعرفة x 7→ x2 ln x للدالة

.1 القيمة اجل من تنعدم

نضع .]0; α] اݝݨال ʄاڲ يɴت׿ܣ حقيقي عدد t (6

F(t) =
∫ α

t
f (x)dx

.α و t بدلالة F(t) العبارة اكتب ا)
، ]0; α] اݝݨال من t حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ب)

.F(t) =
−3t f (t)− t3 − 6t + α3 + 6α

9
lim
t→0

F(t)احسب ج)

.]0; α] اݝݨال ʄاڲ يɴت׿ܣ حقيقي عدد m (7
نصف و O المبدأ المركز ذات الدائرة مساحة S(m)

.m القطر
بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة ان نفرض
اللذين المستقيم؈ن و الفواصل محور حامل ، (Cg)

A : ʏۂ ، x = α و x = −α : ال؅فتʋب ʄعڴ معادلتٕڈما
المساحة وحدة ʏۂ ua ) A =

2
9
(
α3 + 6α

)
ua : حيث

(

S(m) = يɢون حۘܢ m للعدد المضبوطة القيمة ع؈ن ا)
.2A

m للعدد اعطحصرا 3.140 < π < 3.142 ان علما ب)

نقاط) 06) الأول الموضوع - 2014 - رʈاضيات 80

: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f (II
f للدالة الممثل المنحۚܢ (C f ) . f (x) =

ex − 1
ex − x

المتجاɲس و المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ
.(O;

#»

i ;
#»

j )

.1 ʇساوي او اك؄ف حقيقي عدد λ (5
: حيث a(λ) العدد λ بدلالة احسب ا)

a(λ) =
∫ λ

1
[ f (x)− 1] dx

.+∞ ʄاڲ λ يؤول عندما a(λ) ٰڈاية احسب ب)

الثاɲي الموضوع جوان، دورة - 2014 - رʈاضيات 81

: بـ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة f (1

f (x) = (1 + 2 ln x)(−1 + ln x)

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة الممثل المنحۚܢ (C f )

(O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و المتعامد المعلم

f الدالة ادرسȖغ؈فات ا)

النقطة ʏࢭ (C f ) للمنحۚܢ (∆) المماس معادلة اكتب ب)
( النʋب؈في اللوغارʈتم اساس e حيث ) e الفاصلة ذات
محور حامل مع (C f ) تقاطع نقط فواصل ع؈ن [ج)

0; e2] اݝݨال ʄعڴ (C f ) ارسم ثم الفواصل

: بـ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة العددية الدالة g (2
g(x) = 1 − ln x

السابق. المعلم ʏࢭ البياɲي تمثيلها (Cg)

g الدالة ادرسȖغ؈فات ا)
ارسم ثم (Cg) و (C f ) للمنحني؈ن الɴسۗܣ الوضع ع؈ن [ب)

0; e2] اݝݨال ʄعڴ (Cg)

: بـ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة h العددية الدالة ɲعت؄ف (3
h(x) = x(ln x)2 − 2x ln x + 2x

: للدالة اصلية دالة استɴتج و h′(x)احسب ا)
]0;+∞[ ʄعڴ x 7→ (ln x)2∫ e

1
e

[ f (x)− g(x)] dx : العدد احسب ب)

نقاط) 06) الأول الموضوع - 2013 - رʈاضيات 82

: بـ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ معرفة f الدالة (II

f (x) = ex − ex +
ln x

x

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة الممثل المنحۚܢ (C f )

(O;
#»

i ;
#»

j والمتجاɲس( المتعامد المعلم

(C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݨ؈ق مساحة احسب (4
اللذينمعادلْڈما المستقيم؈ن الفواصلو وحاملمحور

x = 2 و x =
1
2

نقاط) 07) الأول الموضوع - 2011 - رʈاضيات 83
: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة f العددية الدالة ɲعت؄ف

ʄاڲ المɴسوب البياɲي تمثيلها (C f ) و f (x) = (3x + 4)ex

(O;
#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد المعلم

باستعمال ، ]−∞; 0] اݝݨال من حقيقي عدد x ا) (1
دالة استɴتج ثم

∫ x

−1
tetdt جد بالتجزئة التɢامل

.]−∞; 0] اݝݨال ʄعڴ f للدالة اصلية
−4

3
من تماما اصغر حقيقي عدد λ ب)

من لݏݰ؈ق A(λ) المساحة λ بدلالة احسب
المستقيماتالۘܣ و (C f ) بالمنحۚܢ المستوىاݝݰدد
جد ثم ، x = λ و x = −4

3
، y = 0 : معادلاٮڈا

lim
λ→−∞

A(λ)

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد26رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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دورة - 2022 - الامة لمدارساشبال تجرȎʈية بɢالورʈا 84
نقاط) 07) الأول ،الموضوع جوان

(C f ) ، f (x) =
3ex − 1
ex + 1

: بـ R ʄعڴ معرفة f الدالة (I
المعلم ʄاڲ المɴسوب المستو ʏࢭ f للدالة الممثل المنحۚܢ
2cm ʏۂ الطول وحدة ، (O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و المتعامد

: يɢون x حقيقي عدد ɠل اجل من انه ب؈ن (1 (II
F اصلية دالة استɴتج ثم ، f (x) =

4ex

ex + 1
− 1

R ʄعڴ f للدالة
اݝݰدد المستو اݍݰ؈ق مساحة cm2 : بـ احسب (2
محور حامل و (D) المستقيم ، (C f ) بالمنحۚܢ

x = 1 معادلته الذي المستقيم و ال؅فاتʋب

دورة - 2022 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا  85
نقاط) 07) الأول الموضوع ماي،

: ʏكمايڴ ]0;+∞] ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف (I

f (x) =
1
2
(ln x)2 + x − 1

ʄاڲ المɴسوب المستو ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) ليكن و
(O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا المتعامد المعلم

اصلية دالة ʏۂ x 7→ x ln x − x الدالة ان ب؈ن ا)
]0;+∞] ʄعڴ x 7→ ln x للدالة

A(λ)العدد عن ع؄ف بالتجزئة التɢامل باستعمال ب)
و 0 < λ < 1 : حيث

A(λ) =
∫ 1

λ
(ln x)2dx

اݝݰدد المستو اݍݰ؈ق مساحة λ بدلالة احسب ج)
اللذين المستقيم؈ن و (T)المماس ، (C f ) بالمنحۚܢ

: معادلتٕڈما
x = λ ، x = 1

دورة - 2021 - الامة اشبال لمدارس تجرȎʈية بɢالورʈا 86
نقاط) 06) الأول ،الموضوع جوان

: بـ R ʄعڴ المعرفة f الدالة لتكن (I
المنحۚܢ هو (C f ) ، f (x) = 2x − 1 − (x − 1)e−x+2

المتعامد المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة j⃗∥∥∥الممثل
∥∥∥ = 2cm و

∥∥∥⃗i
∥∥∥ = 2cm حيث: (O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و

(∆) مقارȋا مستقيما يقبل (C f ) المنحۚܢ ان اثȎت ا) (1
y = 2x − 1 معادلته

بالɴسبة (C f ) للمنحۚܢ الɴسۗܣ الوضع ادرس ب)
(∆) للمستقيم

: بـ R ʄعڴ المعرفة h الدالة ɲعت؄ف (II

h(x) = (x − 1)e−x+1

H الاصلية الدالة ع؈ن بالتجزئة التɢامل باستعمال (1
0 عند تنعدم الۘܣ و R ʄعڴ h للدالة

A(λ) ، λ > 1 : حيث حقيقيا عددا λ ليكن (2
و (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة ʏۂ

: معادلْڈما اللذين المستقيم؈ن و (∆) المستقيم
x = 1 و x = λ

: احسب ثم ، λ بدلالة A(λ) المساحة احسب -
lim

λ→+∞
A(λ)

دورة - 2019 - الأمة أشبال لمدارس تجرȎʈية بɢالورʈا 87
نقاط) 07) الأول الموضوع ماي،

بـ: ]0;+∞[ ʄعڴ المعرفة f العددية الدالة ɲعت؄ف الثاɲي: اݍݨزء

f (x) = 1 − x +
2
x
(1 + ln x)

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ f للدالة الممثل المنحۚܢ (C f ) ɲس׿ܣ
(O; i⃗; j⃗)سɲمتجا و متعامد معلم

y = −x + : المعادلة ذا (∆) المستقيم أن ب؈ن ا) (1
أدرس ثم ، +∞ بجوار (C f ) للمنحۚܢ مقارب 1

.(∆) ʄاڲ بالɴسبة (C f ) وضعية

.1 من تماما أك؄ف حقيقي عدد λ (2

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد28رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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اݝݰدد المستوي من اݍݰ؈ق مساحة A(λ) أحسب ا)
: معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (C f ) بالمنحۚܢ

.y = −x + 1 و x = λ ، x = 1

.A(λ) = ln λ3 : يɢون يحيث λ قيمة ع؈ن ب)

دورة - 2019 - الامة اشبال لمدارس تجرȎʈية بɢالورʈا 88
نقاط) 07) الثاɲي ،الموضوع ماي

. f (x) = 2e.e
−x
2 − e−x : ʏكمايڴR ʄدالةعدديةمعرفةعڴ f

و متعامد معلم ʄاڲ مɴسوب مستو ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و
. (O;

#»

i ;
#»

j متجاɲس(

.−2 من تماما اك؄ف حقيقي عدد λ (1

بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة S(λ) أحسب ا)
x = λ ، x = −2 : معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و (C)

y = 0 و
.S(λ) = 2e + 1 يɢون أجلها من الۘܣ λ قيمة ع؈ن ب)

lim
λ→+∞

S(λ)أحسب ج)

دورة - 2018 - الأمة أشبال لمدارس تجرȎʈية بɢالورʈا 89
نقاط) 07) الثاɲي الموضوع ماي،

x ∈ ]−∞;−1[∪ ]1;+∞[ ʄعڴ معرفة عددية دالة f (I
ʏࢭ البياɲي ثمثيلها (C) و f (x) = x + ln

(
x + 1
x − 1

)
: بـ

(O;
#»

i ;
#»

j متجاɲس( و متعامد معلم ʄاڲ مɴسوب مستو

y = : معادلته الذي (D) المستقيم ان برهن (1
(C) وضعية ادرس ثم (C) للمنحۚܢ مقارب x

(D) المستقيم ʄاڲ بالɴسبة
x ∈ ]1;+∞[ ، x + 1

x − 1
= 1 +

2
x − 1

لاحظان )
(

: ان ب؈ن بالتجزئة المɢاملة باستعمال (2∫ 4

2
ln

(
x + 1
x − 1

)
dx = 5 ln 5 − 6 ln 3

و (C) بـ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق مساحة استɴتج -
x = 4 ، x = 2 ، y = x : المستقيمات

دورة - 2016 - الامة اشبال لمدارس تجرȎʈية بɢالورʈا 90
نقاط) 07) الاول ،الموضوع ماي

: بـ R ʄعڴ معرفة عددية دالة f الثاɲي: اݍݨزء

f (x) = (−2x − 3)e−x + x

المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) وليكن ،
(1cm الطول (وحدة (O;

#»

i ,
#»

j المتجاɲس( و المتعامد

الدالة تɢون حۘܢ b و a اݍݰقيق؈ن العددين ع؈ن ا) (1
H : x 7→ (ax + b)e−x

ʄعڴ h : x 7→ (−2x − 3)e−x للدالة اصلية دالة
.R

المستوي لݏݰ؈ق A(α) المساحة cm2 : بـ احسب ب)
المعرفة المستقيمات و C f بالمنحۚܢ اݝݰدد
هو α) x = 2 و x = α ، y = x بالمعادلات:
حيث الأول). اݍݨزء ʏࢭ المعرف اݍݰقيقي العدد

α ∈ ]−0.74;−0.73[

دورة - 2016 - الأمة أشبال لمدارس تجرȎʈية بɢالورʈا 91
نقاط) 06) الثاɲي الموضوع ماي،

اجل من و f (0) = 1 : بـ [0;+∞[ ʄعڴ المعرفة الدالة f لتكن
اݝݨال من x ɠل

]0;+∞[

f (x) =
1
2

x2(3 − 2 ln x) + 1 :
معلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) ليكن و

.( 2cm (الوحدة (O;
#»

i ;
#»

j متجاɲس( و متعامد
الأول اݍݨزء

النقطة ʏࢭ (C f ) مماس (D) للمستقيم معادلة اكتب (1
1 الفاصلة ذات

الثاɲي اݍݨزء

بالتجزئة المɢاملة باستعمال معدوم غ؈ف ʏطبيڥ عدد n (1
n بدلالة In =

∫ 1

1
n

x2 ln xdx احسب

المستوي لݏݰ؈ق cm2 : بـ A(n) المساحة n بدلالة استɴتج (2
ذا المستقيم؈ن و (D) المماس و (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد

lim
n→+∞

A(n)احسب ثم x = 1 و x =
1
n
المعادلت؈ن

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد29رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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دورة - 2022 - الأمة لمدارسأشبال تجرȎʈية بɢالورʈا 92
نقاط) 07) الأول الموضوع جوان،

اݝݨال ʄعڴ ɲعرف معدوم، غ؈ف ʏطبيڥ عدد n ɠل اجل من (I
: حيث gn و fn الدالت؈ن

]
−1

2
;+∞

[

fn(x) =
(

x − 1
2

)n
ln(x +

1
2
)

و
gn(x) = n ln

(
x +

1
2

)
+

2x − 1
2x + 1

المعلم ʄسوباڲɴالمستويالم ʏࢭ fn للدالة البياɲي التمثيل (Cn)

(2cm) الوحدة (O; i⃗, j⃗)سɲوالمتجا المتعامد

gn الدالة ادرسȖغ؈فات ا) (1
اݝݨال ʄعڴ gn اشارة استɴتج ثم gn

(
1
2

)
احسب [ب)

−1
2

;+∞

[
: x >

1
2
ɠل اجل من انه ب؈ن ا) (2

f ′n(x) =
(

x − 1
2

)n−1
× gn(x)

Ȗغ؈فاٮڈا. جدول ادرسȖغ؈فاتوشɢل فردي، n بفرض ب)
Ȗغ؈فاٮڈا جدول ادرسȖغ؈فاتوشɢل ،ʏزوڊ n بفرض ج)

(C2) و (C1) للمنحني؈ن الɴسۗܣ ادرسالوضع ا) (3
نفسالمعلم ʏࢭ (C2) و (C1) المنحني؈ن ارسم ب)

: n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من المعرفة (vn) المتتالية ɲعت؄ف (II

vn =
∫ 3

2

1
2

(
x − 1

2

)n
ln

(
x +

1
2

)
dx

: n معدوم غ؈ف ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انه ب؈ن (1

0 ≤ vn ≤ ln 2
n + 1

(vn) المتتالية ٰڈاية استɴتج ثم

عدد ɠل اجل من انه ب؈ن بالتجزئة المɢاملة باستعمال (2
: n معدوم غ؈ف ʏطبيڥ

vn =
ln 2

n + 1
− 2−n

n + 1

∫ 3
2

1
2

(2x − 1)n+1

2x + 1
dx

باعتبار و n معدوم غ؈ف ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من (3
اݝݨموع: ɲعت؄ف 1

2
≤ x ≤ 3

2

Sn(x) = 1−
(

x − 1
2

)
+

(
x − 1

2

)2
+ · · ·+(−1)n

(
x − 1

2

)n

Sn(x) =
2

2x + 1
+

(
−1

2

)n (2x − 1)n+1

2x + 1
: ان ب؈ن ا)

ان استɴتج ب)
vn =

ln 2
n + 1

− (−1)n−1

n + 1

[
ln 2 − 1 +

1
2
− 1

3
+ · · ·+ (−1)n+1

n + 1

]
dx
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ʄعڴ المعرفة العددية fn معدوم، غ؈ف ʏطبيڥ عدد n (I
: بـ R −{−1}

fn(x) =
ex

(x + 1)n

المعلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (Cn)

2cm الوحدة . (O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و المتعامد

lim
x→+∞

ex

xn استɴتج ثم lim
x→+∞

(ln x)n

x
= 0 ان برهن (1

ان استɴتج ثم ، fn الدالة Ȗغ؈فات n لقيم تبعا ادرس (2
مقارȋان. مستقيمان تقبل (Cn)المنحنيات جميع

w ثابتة بنقطة تمر (Cn) المنحنيات جميع ان ب؈ن (3
احداثياٮڈا Ȗعي؈ن يطلب

.(C2) و (C1) للمنحني؈ن الɴسۗܣ ادرسالوضع ا) (4
للمنحۚܢ (T1) للمماس الديɢارتية المعادلة ع؈ن ب)
النقطةذات ʏࢭ (C2) للمنحۚܢ (T2)المماس و (C1)

x0 = 2 الفاصلة
و (T2) و (T1) المماس؈ن المعلم، نفس ʏࢭ ارسم ج)

(C2) و (C1) المنحني؈ن
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: 1 من تماما اك؄ف n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من نضع (5

un =
∫ 1

0
fn(x)dx

تماما. متناقصة (un) المتتالية ان ب؈ن ا) (1
استɴتج منالاسفل، محدودة (un)ب؈نانالمتتالية ب)

متقارȋة. اٰڈا
: n > 1 حيث n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من انه ب؈ن ا) (2
1

n − 1

(
1 − 1

2n−1

)
≤ un ≤ e

n − 1

(
1 − 1

2n−1

)
lim

n→+∞
un استɴتج ب)

fn+1 و fn بدلالة f ′n عن ع؄ف ا) (3
ان استɴتج ثم ، un+1 و un ب؈ن علاقة جد ب)

lim
n→+∞

nun+1 = 1
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: بـ R∗ ʄعڴ المعرفة f الدالة ɲعت؄ف (I

f (x) =
2
x
+ x +

ln(x2)

x

ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) وليكن
(O; i⃗, j⃗)سɲالمتجا و المتعامد المعلم

: بـ R∗ ʄعڴ المعرفة F الدالة ان ب؈ن ا) (1

F(x) =
[

1
2

x2 +
1
4
(ln x2)2 + 2 ln |x|

]
R∗ ʄعڴ f لـ اصلية دالة ʏۂ

اجل من تنعدم الۘܣ و f للدالة اصلية دالة ع؈ن ب)
x = 1

احسب .λ > 1 حيث حقيقي عدد λ ɲعت؄ف ج)
النȘيجة فسر ثم ، I =

∫ λ

1
f (x)dx : التɢامل

هندسيا.
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: ʏكمايڴ R ʄعڴ المعرفة I العددية الدالة لتكن (I

I(x) =
∫ x

0
(x − t)etdt

: ان بالتجزئة مɢاملة بواسطة اثȎت (1

I(x) = ex − (1 + x)

من t ɠل اجل من اثȎت موجب. حقيقي عدد x ليكن (2
: ان [0; x]

1 ≤ et ≤ ex

: ان استɴتج ثم

x2

2
≤ I(x) ≤ x2ex

2

من t ɠل اجل من اثȎت سالب. حقيقي عدد x ليكن (3
: ان [x; 0]

ex ≤ et ≤ 1

: ان استɴتج ثم ،

x2ex

2
≤ I(x) ≤ x2

2

lim
x→0

ex − (1 + x)
x2 =

1
2
: ان استɴتج (4

96
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نقاط) 07) الاول ،الموضوع
العددية الدالة ɲعت؄ف n معدوم غ؈ف ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من

: بـ R ʄعڴ المعرفة و x اݍݰقيقي للمتغ؈ف fn

fn(x) =
4enx

enx + 7

المɴسوب المستوي ʏࢭ للدالة الممثل المنحۚܢ ʄاڲ (Cn) : بـ ونرمز
(O;

#»

i ;
#»

j المتجاɲس( و المتعامد المعلم ʄاڲ

f1(x) =
4ex

ex + 7
: بـ R ʄعڴ المعرفة f1 الدالة دراسة (I

: فان x حقيقي عدد ɠل اجل من انه تحقق ا) (1

f1(x) =
4

1 + 7e−x

+∞ وعند −∞ عند f1 الدالة ٰڈايۘܣ احسب ب)
علٕڈا اݝݰصل النتائج هندسيا وفسر

Rوشɢلجدول ʄعڴ تماما م؅قايدة f1 ب؈نانالدالة ا) (2
Ȗغ؈فاٮڈا.

: فان x حقيقي عدد ɠل اجل من انه استɴتج ب)

0 < f1(x) < 4

و (C1) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق احسبمساحة (3
: معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات

x = 3 و x = 1 ، y = 0
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: بـ R −
{
−1

2

}
ʄعڴ معرفة عددية دالة f

f (x) = (x + 2)− 2 ln |2x + 1|

متعامد معلم ʄاڲ مɴسوب مستو ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) و
(O; i⃗, j⃗)سɲومتجا

اصلية دالة ع؈ن بالتجزئة المɢاملة باستعمال ا) (1
اݝݨال ʄعڴ h : x 7→ ln(2x + 1) للدالة

x = 0 اجل من تنعدم الۘܣ و
]
−1

2
;+∞

[
احسب .−1

2
< λ ≤ 3

2
حيث حقيقي عدد λ ب)

(C)بالمنحۚܢ المستوياݝݰدد اݍݰ؈ق S(λ)مساحة

معادلاٮڈا الۘܣ المستقيمات و

.y = 0 و x = λ ، x =
3
2

lim
λ

>→ 1
2

S(λ)احسب ثم

دورة - 2018 - الأمة أشبال لمدارس تجرȎʈية بɢالورʈا 98
نقاط) 07) الثاɲي الموضوع ماي،

: بـ ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ معرفة عددية دالة f

f (x) =
(ln x)2

x

و متعامد معلم ʄاڲ مɴسوب مستو ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C) و
(O; i⃗, j⃗)سɲمتجا

: نضع n معدوم غ؈ف ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من (I

In =
∫ e2

1

(ln x)n

x2 dx

: ان ب؈ن بالتجزئة المɢاملة باستعمال (1

I1 = 1 − 3
e2

: ان برهن بالتجزئة المɢاملة باستعمال (2

In+1 =
−2n+1

e2 + (n + 1)In

n ≥ 1 : حيث
النȘيجة فسر و I2 لـ المضبوطة القيمة استɴتج (3

هندسيا.
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الوحدة .(O;
#»

i ;
#»

j متجاɲس( و متعامد بمعلم مزود المستوي
.2cm

: بـ R ʄعڴ المعرفة fn الدالة ɲعت؄ف n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من

fn(x) =
ex

enx(1 + ex)

. fn للدالة الممثل للمنحۚܢ (Cn) : بـ ونرمز
: حيث f1 و f0 بالدالت؈ن فقط ٰڈتم اݍݨزء هذا ʏࢭ (I

f1(x) =
ex

ex(1 + ex)
، f0(x) =

ex

1 + ex

n ʏطبيڥ عدد ɠل اجل من المعرفة (un) المتتالية ɲعت؄ف (1
: بـ

un =
∫ 1

0
fn(x)dx

: ان تحقق و u0 =
∫ 1

0
f0(x)dx التɢامل احسب ا)

u0 = ln
(

1 + e
2

)
بـ اݝݰدد المستوي اݍݰ؈ق A المساحة cm2 بـ احسب و

معادلتاهما المستقيم؈ن و الفواصل محور و (C0)

x = 1 و x = 0

للعدد المضبوطة القيمة استɴتج و u0 + u1 = ب؈نان1 ب)
موجبة. (un) المتتالية ان ب؈ن و u1

K(x) = fn+1(x)− fn(x) نضع (2
: فان R من x اجل من انه ب؈ن ا)

K(x) =
1 − ex

enx(1 + ex)

ان استɴتج و x ∈ [0, 1] اجل من K(x) اشارة ادرس ب)
متناقصة. (un) المتتالية
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نقاط) 07) الثاɲي الموضوع ماي،

R − ʄعڴ المعرفة x اݍݰقيقي للمتغ؈ف g العددية الدالة لتكن
: ʏبمايڴ {1}

g(x) =
x

x − 1
+ ln |x − 1|

[0; 1[ اݝݨال من x حقيقي عدد ɠل اجل من انه تحقق (1
: فان

x2

x − 1
= x + 1 +

1
x − 1

[0; 1[ اݝݨال ʄعڴ ع؈ن بالتجزئة المɢاملة باستعمال ثم
0 القيمة اجل من تنعدم الۘܣ و f للدالة اصلية دالة

S(λ)احسبالمساحة .[0; λعددحقيقيمناݝݨال]1 (2
الۘܣ المستقيمات و (C) بالمنحۚܢ اݝݰدد المستوي لݏݰ؈ق

: معادلاٮڈا

x = 0 و x = λ ، y = 0

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد32رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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lim
λ→1

S(λ)احسب
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نقاط) 06) الثاɲي الموضوع ماي،

اجل من و f (0) = 1 : بـ [0;+∞[ ʄعڴ المعرفة الدالة f لتكن
: ]0;+∞[ اݝݨال من x ɠل

f (x) =
1
2

x2(3 − 2 ln x) + 1

معلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f ) ليكن و
.( 2cm (الوحدة (O;

#»

i ;
#»

j متجاɲس( و متعامد
الأول اݍݨزء

بيانيا النȘيجة فسر ثم lim
x→0

f (x)احسب (1 (I
lim

x→+∞
f (x)احسب (2

0 عند f لـ الاشتقاق ادرسقابلية (1 (II
[0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ للاشتقاق قابلة f ان اثȎت (2
استɴتج ، [0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ f ′(x) احسب ثم

Ȗغ؈فاٮڈا جدول شɢل ثم f Ȗغ؈ف اتجاه
ʏࢭ α وحيدا تقبلحلا f (x) = 0 المعادلة اثȎتان (3

4.6 < α < 4.7 : ان تحقق ، [0;+∞[ اݝݨال
ʏࢭ (C f ) مماس (D) للمستقيم معادلة اكتب (4

1 الفاصلة ذات النقطة
: بـ ، ]0;+∞[ اݝݨال ʄعڴ المعرفة g الدالة لتكن (5

g(x) = f (x)− 2x − 1
2

Ȗغ؈ف اتجاه ادرس ثم g′′(x) و g′(x) احسب ا)
اݝݨال ʄعڴ g′(x) اشارة استɴتج ، g′ الدالة

]0;+∞[

وضعية استɴتج ثم ، g الدالة Ȗغ؈ف اتجاه ادرس ب)
(D) ʄاڲ بالɴسبة (C f )

(D) و (C f ) اɲآۜܡ ثم f احسب(6) ج)

الثاɲي اݍݨزء

بالتجزئة المɢاملة باستعمال معدوم غ؈ف ʏطبيڥ عدد n (1
n بدلالة In =

∫ 1

1
n

x2 ln xdx احسب

المستوي لݏݰ؈ق cm2 : بـ A(n) المساحة n بدلالة استɴتج (2
ذا المستقيم؈ن و (D) المماس و (C f ) بالمنحۚܢ اݝݰدد

lim
n→+∞

A(n)احسب ثم x = 1 و x =
1
n
المعادلت؈ن
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نقاط) 07) الأول الموضوع ماي،

: حيث ]1;+∞[ ʄعڴ المعرفة f الدالة لتكن (I

f (x) = x − 3 +
4 ln(x − 1)

x − 1
+

5
x − 1

معلم ʄاڲ المɴسوب المستوي ʏࢭ البياɲي تمثيلها (C f )

(O; i⃗, j⃗)سɲومتجا متعامد

: ʏكمايڴ ]1;+∞[ ʄعڴ المعرفة h الدالة لتكن (1

h(x) = [ln(x − 1)]2

اصلية دالة استɴتج ثم ، h′(x) احسب ا)
]1;+∞[ اݝݨال ʄعڴ f للدالة

فسر ثم ،
∫ 5

2
f (x)dx التɢامل احسب ب)

بيانيا. النȘيجة

 : وليد الاستاذ مع وممتعة وليد33رʈاضياتسهلة مرن؈ق الأستاذ
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